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19 Febbraio 2016

(1) - 6 punti - a) Determinare il massimo ed il minimo assoluto di

f(x, y) = 5x(x+ y)

in D = {(x, y) : x2 − 1 ≤ y ≤ 1− x2}, giustificando tutte le affermazioni.
b) Studiare il segno di f in D.

(2) - 6 punti - Sia

Ω = {(x, y) : x ≥ 0, y ≥ 0, x2 + y2 ≤ 1, x2 + y2 ≥ x}.

Dopo aver disegnato Ω, scrivere il trasformato di Ω in coordinate polari e rappresentarlo nel
piano (θ, ρ). Risolvere quindi passando a coordinate polari∫∫

Ω
xy dxdy.

(3) - 5 punti - Risolvere il seguente problema di Cauchy, specificando il dominio della
soluzione. y′ −

1

x2
y =

1

x2
e2/x

y(1) = e2.
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(1) - 6 punti - a) Determinare il massimo ed il minimo assoluto di

f(x, y) = 3y(x+ y)

in D = {(x, y) : y2 − 1 ≤ x ≤ 1− y2}, giustificando tutte le affermazioni.
b) Studiare il segno di f in D.

(2) - 6 punti - Sia

Ω = {(x, y) : x ≥ 0, y ≥ 0, x2 + y2 ≤ 1, x2 + y2 ≥ y}.

Dopo aver disegnato Ω, scrivere il trasformato di Ω in coordinate polari e rappresentarlo nel
piano (θ, ρ). Risolvere quindi passando a coordinate polari∫∫

Ω
xy dxdy.

(3) - 5 punti - Risolvere il seguente problema di Cauchy, specificando il dominio della
soluzione. y′ +

1

x2
y =

1

x2
e3/x

y(−1) = e−3.


